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 تمارين حول النهايات و الاتصال
 الثانية سلك بكالوريا علوم رياضية     

  
      1تمرين

   حدد 
73arctan tan ; arctan 3
3
π− 

 
 

 و  
296 233arcsin sin ; arccos cos
5 7
π π−   

   
   

        

      2تمرين
)       مثل مبيانيا الدالتين   ): arctan tanf x x→             ( ): arcsin sin 2g x x→    

 تمرين3     
                    حدد النهايات التالية   -1      
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   النهايات التاليةn و m حدد حسب قيم البرامترين الحقيقيين -2   
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   تمرين4    

 دالة المعرفةf نعتبر    
1 ;
4

I  = +∞  
) بـ    ) 22 1f x x x= − +  

f   بين أن  I تقابل من  نحو مجال  J ) يجيب تحديده  ثم    حدد  )1f x− J منx لكل    . 

   5تمرين

1بين أن المعادلة   -1   sin 0x x− − ;0 تقبل حلا في المجال =
2
π 

  
.  

4بين أن المعادلة  -2   4x x
x

− ]  تقبل حلا في  المجال = ]1;2 .    

) بين أن المعادلة -3   )
1
cos

n

i
ix

=
] تقبل على الأقل حلا في∑ ]0;πحيث     *n∈`      
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  6تمرين  
]دالة متصلة على f  لتكن     ];a b حيث ( )f a ab≺ و  ( ) 2f b b;.   

] من c    بين أنه يوجد    ];a b حيث ( )f c bc=.  

    7مرينت  
  ت في المعادلا\حل في  -1    

3 -  أ     27 0x +  -     ب         =

33

3
1 125 0
1

x
x

 −
+ = 

+ 
) -      ج )2arctan 2 0x x− + =   

arccos -    د         arcsin 2x x=6 -           ر 23 31 1 1x x x+ − − = 6 يمكن وضع − 1
1
xt
x

+
=

−
    

)تين   التاليين المتراجحت\ حل في -2     )2arctan 2 0x x− )و   ; )arctan 2 arctan 1x x+ +≺   

    8تمرين 

أحسب  -1  
31 3arctan tan ; arctan
3 3
π  −    

  

أحسب   -2   
1 1arctan arctan
3 2
+ 

*بين أن  -3 1arctan arctan
2

x x
x

π
+∀ ∈ + =\  * 1arctan arctan

2
x x

x
π

−∀ ∈ + = −\ 

              ( )
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1

x x
x

∀ ∈ =
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\  [ ]1;1 arcsin arccos
2

x x x π
∀ ∈ − + =  
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20;1 arcsin arcsin 1
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10;1 arcsin arcsin 2
2 4

x x x

x x x

π

π

∀ ∈ + − =

∀ ∈ − − =
  

  9تمرين    
) بـ\ المعرفة على fبين أن الدالة           ) ( )arctan tan 2f x x=ثم مثلها مبيانيا  تأليفة على مجالات. 

  10تمرين  
   و ادرس اتصالها في هذه المجموعةf     حدد مجموعة تعريف الدالة 

     1- ( ) 2
2arcsin
1
xf x
x

=
+

                2- ( ) 2arccos2 1f x x x= −  

     3- ( ) 1arctan
1
xf x
x

−
=

+
              4- ( ) ( )3arcsin 3 4f x x x= −  

  11تمرين  

 دالة المعرفة بـ   f       نعتبر 
( )
( ) 3

2 3

1 3 3

f x x x x

f x x x x

 = − − ≥


= − + − ≺
     

  . و نهايات عند محداتها fDحدد  -1

 .fأدرس اتصال  -2
]على f قصور الدالة gليكن  -3 [3;+∞. 

] تقابل منg بين أن -  أ   . يجيب  تحديدهJ نحو المجال ∞+;3]

) حدد -ب   )1g x− لكل x  منJ  

  12تمرين  
) المعرفة بـf   نعتبر  الدالة ) ( )f x x x E x= − + −  
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)  المعادلة \ ثم حل في fDحدد  -1 ) 0f x =  

  عددا صحيحا نسبيا kليكن  -2
  k على يمين  و يسارfأدرس اتصال 
[ على fأدرس اتصال  [; 1k k +  

) بين أن -3 ) 1x x f x x∀ ∈ − ≤ ≤ − )استنتج  . \+ ) ( )lim ; lim
x x

f x f x
→−∞ →+∞

 

  13تمرين 

n  ليكن  ) المعرفة بـ x للمتغير الحقيقي nfنعتبر الدالة  . `∋ )
( )

( ) ( ) ( )
2

2

1

1 1 ......... 1

n

n n

x
f x

x x x

−
=

− × − × × −
  

)بين أن  -1 )
1

2lim
1 2 3............

n

nx
f x

n→
=

× × ×
  

}ليكن  -2 }* 1n∈ −`.  

  فرديا فانn بين أنه إذا آان – أ 
2

1

1lim 0
1 nx

x
x→−

−
=

−
  

  زوجيا فانn بين أنه إذا آان -ب
2

1

1 2lim
1 nx

x
nx→−

−
=

−
  

} من  nأنه لكل بين باستعمال الاستدلال بالترجع -3 }* 1−`                 :( )
1

lim 0nx
f x

→−
=  

  14تمرين  

[ المعرفة علىf   أدرس اتصال الدالة   بـ            1;0[
( ) ] ]

( ) ] ]

0 0;1
1 0;1

f x x

f x x
p q

 = ∈ −

 = ∈ ∩ +

_

_
    

      حيث 
p
q

  x الكتابة ااجدرية  المختصرة لـ

  15تمرين  

 بـ       \ المعرفة علىf   نعتبر الدالة 
( )
( )

0
1

f x x
f x x

= ∈ −
 = ∈

\ _
_

  

  fأدرس اتصال الدالة  -1
fأدرس اتصال الدالة  -2 fD .ما ذا تستنتج؟ 

  16تمرين 
] دالة معرفة من f       لتكن  ] نحو1;0[ ] ومتصلة على1;0[ ]0;1  

]بين أن  -1 ] ( )0 0 00;1 /x f x x∃ ∈ =   

] بين أن -2     ] ( )* 0;1 / n
n n nn a f a a∀ ∈ ∃ ∈ =`  

  17تمرين 
] دالة معرفة من f    لتكن  ];a bنحو [ ];a bومتصلة على [ ];a b  

  ل نقطة صامدة تقبf    بين أن 
  18تمرين 

] عددا حقيقيا من λ    ليكن  ] دالتين متصلتين على g  وf  لتكن 1;0[ ];a b   

]   حيث  ] ( ) ( );x a b f x g x∀ ∈ ≤    

] المعرفة علىh نقطة صامدة فان الدالة g  وf بين إذا آان لكل من       ];a bبما يلي     

     ( ) ( ) ( ) ( )1h x f x g xλ λ= +   تقبل أيضا نقطة صامدة−
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  19تمرين  

نفترض أن .  \+ دالة متصلة و موجبة على f       لتكن 
( )lim 1

x

f x
x→+∞

≺  

)     بين أن المعادلة  )f x x=تقبل على الأقل حلا في +\  

  20تمرين  
] دالة متصلة علىf      لتكن  ];a b 2 و 1........... ; ;nx x x   و n عنصرا من [ ];a b  

] من c        بين أنه يوجد  ];a b حيث ( ) ( )
1

1 i n
i

i
f x f x

n

=

=
= ∑  

   21تمرين 
] دالة عددية متصلة علىf   لتكن  ]0;1  

]    بين أنه      ] ( ) 1 10;1 /
1

c f c
c c

∃ ∈ = +
−

  

  22تمرين  
) المعرفة بـf       نعتبر  الدالة ) 2sin 2sinf x x x= −  

;0 على f للدالة g بين أن القصور -أ -1
2
π 

  
;0 تقابل من

2
π 

  
  يجيب تحديدهI نحو مجال 

) حدد -ب )1g x− لكل xمن  I  

 على f للدالة h بين أن القصور -أ -2
5 ;3
2
π π 

  
 تقابل من

5 ;3
2
π π 

  
  يجيب تحديدهJ نحو مجال 

) حدد -        ب )1h x− لكل xمن  J  

  23تمرين 
   دالة المعرفة بـf       نعتبر    

             
( )

( )

2 1 1arctan 0

0 0

xf x x
x

f

  + −  = ≠    


=

     

  0 في f أدرس اتصال  -1
  ثم رتابتهاf أدرس زوجية -2      
 يجيب تحديدهI نحو مجال \ تقابل من f بين أن - أ- 3 

1f حدد -ب −  
) استنتج تعبيرا مبسطا لـ -ج )f x  

  24تمرين  

) دالة المعرفة بـf       نعتبر      )
2

1arcsin
2 1

xf x
x

 +
=  

 + 
  

  fDحدد  -1

)حدد -2 )lim
x

f x
→+∞

   و 
( )

1
lim

1x

f x
x→− +

 

arctan  نضع \∋xليكن  -3 xθ = 

بين أن 
2

1sin
4 2 1

x

x

πθ + + = 
  +
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استنتج أن      -4
( )

( )

1 arctan
4
31 arctan
4

x f x x

x f x x

π

π

⇒ = +

⇒ = −

≺

;
  

[ تقابل من f بين أن -أ -5   يجيب تحديدهI نحو مجال ∞−1;]

) حدد -         ب )1f x− لكل  x من I  

  
   25تمرين

) دالة المعرفة بـf       نعتبر   ) ( )2arccos 1 2f x x= −  

  fDحدد  -1

] تقابل من f بين أن -أ -2   يجيب تحديدهI نحو مجال 1;0[

) حدد -ب )1f x− لكل  x من I  

] استنتج أن -3      ] ( )0;1 2arcsinx f x x∀ ∈ =  

 
 
 

 
 


